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1. 𝑋,  .   bir normlu vektör uzayı olsun. 

(a)𝐵 =  𝑥 ∈ 𝑋:   𝑥 < 1  yuvarının açık küme olduğunu gösteriniz. 

(b)𝐵 =  𝑥 ∈ 𝑋:   𝑥 ≤ 1 yuvarının kapalı küme olduğunu gösteriniz. 

2.  𝑋,  .   bir normlu vektör uzayı,  𝑥𝑛  ve  𝑦𝑛  bu uzayda iki Cauchy dizisi olsun. Her 𝑛 ∈ 𝐼𝑁 için    

𝛼𝑛 =  𝑥𝑛 − 𝑦𝑛 olmak üzere  𝛼𝑛  dizisinin yakınsak olduğunu gösteriniz. 

3. 𝑙∞  tüm sınırlı reel dizilerin 𝑥 =  𝑥𝑛  olmak üzere  𝑥 ∞ = 𝑠𝑢𝑝  𝑥𝑛  :  𝑛 = 1,2, …  normu ile 

donatılmışvekrör uzayı olsun. Sıfıra yakınsayan tüm reel dizilerden oluşan 𝑐0 ⊂ 𝑙∞altuzayının 

kapalı olduğunu gösteriniz. 

4. 𝐼𝑅𝑛  vektör uzayı  .   Öklid normu ile donatılmış olsun. 𝐼𝑅𝑛 ,  .   normlu vektör uzayının bir 

Banach uzayı olduğunu gösteriniz. 

5. Her 𝑛 ∈ 𝐼𝑁 için 𝑎𝑛 =
𝑥𝑛

2𝑛  olmak üzere 𝑎 =  𝑎𝑛  dizisi verilmiş olsun.  

(a)𝑎 dizisinin hangi 𝑥 ∈ 𝐼𝑅 için 𝑙1 ,  .  1 uzayına ait olduğunu belirleyiniz. 

(b)  𝑎 1 değerini bulunuz. 
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